15 — Géométrie affine et euclidienne

_Avant la colle
H

Tester ses connaissances

D 1

D 2

E et Fsont des R-espaces vectoriels.

Les propositions suivantes sont-elles vraies
ou fausses ?

a. Un sous-espace vectoriel de £ est un sous-
espace affine de E.

b. Un sous-espace affine de E est un sous-
espace vectoriel de E.

c. Un sous-espace affine de E passant par O
est un sous-espace vectoriel de Z.

d. Un plan affine de E peut étre parallele a
une droite affine de E.

e. Une droite affine de £ peut étre parallele
a un plan affine de E.

f. Si deux plans affines de £ sont paralleles,
ils sont disjoints ou égaux.

g. Deux droites affines de E paralléles a un
méme plan affine de £ sont paralleles.

h. Deux droites affines de E paralleles a une
méme droite affine de £ sont paralléles.

i. Limage d’un sous-espace affine de E par
une application affine de £ dans F est un
sous-espace affine de F.

Soit £ un R-espace vectoriel et soient V" et
W des sous-espaces affines de £de directions
respectives Vet W et contenant respective-
ment les points 4 et B.

a. Montrer que V' W si et seulement si

H
(VcWet ABe W).

| J]

D 4

D5

b. Montrer que ¥ NW = & si et seule-

H
mentsi (ABe V+W).

c. Montrer quesi £ = V+W
alors " NW = &.

E est un espace vectoriel, fet g sont des
applications affines de £ dans E.

Les propositions 4 et B sont-elles équivalen-
tes ? Lune implique-t-elle 'autre ?

a. A: fest une translation et B: f = Id.
b.A:f=g et B:f =3

cA:f=g

etB: f = zetEIQeEtelquef(Q)zg(Q).

a. La partie 4 = {(x, y) € R*[x2+y2<1}
de R? est-elle convexe ?
b. La partie B = {(x, y) € R?[x2+y2>1}
de R? est-elle convexe ?

Les propositions suivantes sont-elles vraies
ou fausses ?

a. La seule translation de E admettant un
point fixe est I'identité.

b. Une rotation admet un unique point fixe
qui est son centre.

c. Une projection orthogonale est une iso-
métrie de E.

d. La composée de deux rotations de E est
une rotation de E.
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Savoir appliquer le cours

Démontrer le corollaire 1.

Soient 4, B et C trois points d’'un espace
affine E et soit
fE>E
— —
M— M’ tel que MM' = 2MA+MB-MC
Quelle est la nature de f?

Démontrer la proposition 6.

On se place dans R?, soit Dla droite d’équa-
tion 2x-5y+3 = 0.

Déterminer I'expression analytique de la pro-
jection psur D de direction celle de i=(-1,1).

) 5

D 6

Dans R?, on considére £; ’homothétie de
centre Q; et de rapport ket A, ’homothétie

de centre Q, et de rapport % (ou ke RY).

a. Montrer que A °hy et hyoh, sont des
translations.

b. Peut-on avoir Ao hy = hyoh?

Dans R?2, soient les points 4 = (1, 2),
B=(2,1), A =(1,1) et B = (-2, 5).

Déterminer la similitude s qui transforme A
en A" et Ben B’.
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