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Avant la colle
'—‘-—--..____E__-_

Tester ses connaissances

b1

D 2

Les propositions suivantes sont-elles vraies
ou fausses ?

a. Toute partie non vide A de R admet une
borne inférieure.

b. Si a est le plus grand élément d’une partie
Ade R, aestlaborne supérieure de A.

c. Si une partie 4 de R est majorée, elle
admet un plus grand élément.

d. Toute partie finie non vide de R admet
un plus grand élément et un plus petit élé-
ment.

e. Si une suite réelle (u,),_,, converge vers
Le R, alors u,= L a partir d'un certain
rang.

f. Si une suite réelle (u,),_,, converge vers

L <0, alors u, < 0 partir d'un certain rang.

g. Si une suite réelle u = (u,),_ converge

vers Le R etsi u= 0, alors L= 0.

h. Si une suite réelle u = (u,),_, converge

vers Le R etsi u <0, alors L <0.
i. Si une suite réelle (u,),_,, converge vers

Le R etsi k> L, alors u, < k a partir d'un

certain rang.
J- Toute suite monotone converge.

Soit u = (u,),.n € RN. Les propositions 4
et B sont-elles équivalentes ? L'une d’entre
elles implique-t-elle Pautre ?

a. A: uestbornée  B:uestconvergente.

b.4: lim (u,) = — ou

lim (u,) = +oo
n—>+oo n

oo
B : udiverge.

c. A: uconverge. B': u est stationnaire.

) 3

D 4

D5

D 6

Soient deux suites réelles u = (u,),_ et
v = (V)N

Les propositions 4 et B sont-elles équivalen-
tes ? Cune d’entre elles implique-t-elle 'autre ?
a.A4: lim (u,-v,) =0.

n—>+oo
B: lim (u,) = lim (v,).
n—>+oo n—s+oo

b. A: u,<wv, apartir d’'un certain rang.

B: lim (u,) < lim (v,).
n—>+oo n—>+oo

Soient deux suites réelles u = (u,), . et
v = (V)N

Les propositions A4 et B sont-elles équivalen-
tes ? Cune d’entre elles implique-t-elle 'autre ?

a.4:u, = o(v,). B:u, = O(v,).
b.A:u,~v, B:u, = O(v,).
c.4:VneN, u,=v,+w,, ou w,=o0(v,).

B:u,~v,
Soient deux réels o et B tels que o <.
Montrer que n® = o(nP).

Donner un équivalent simple de n% + nP.

Soient deux suites réelles u = (u,),_, et
v = (V)N

On suppose que u,~v,, peut-on dire que
pour tout A e R, Au,~v,?

a. Déterminer des équivalents simples de
2 —n?
3

u
b. Déterminer des équivalents de u,v,, —,

v
u,+v, etu,—v,.
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o

Savoir appliquer le cours

Démontrer la proposition 11.

2 Montrer que tout irrationnel est limite d’'une
suite de rationnels.

3 Démontrer la proposition 16.
Démontrer le théoréme 3.

5 Soitune suite réelle u = (), _, etsoit LeR"
Montrer que lim (u,) = L& u,~ L.

n—>+oo
Ce résultat est-il vrai pour L = 0?

D 6 Démontrer les propositions 26 et 28 (on se
limitera au cas ou les suites u et » ne s’annu-

lent pas a partir d’un certain rang).

b 7 a. Soient trois suites # = (%) e o

v = (v,),n etw = (w,),  telles que
u, = o(v,) etv,~w,.

Montrer que u, = o(w,).

b. Démontrer la transitivité de la relation « ~ ».

D 8 Justifier les équivalents de référence vus au

paragraphe 2.6.3.
En utilisant ces équivalents de référence,
déterminer un équivalent simple de

. (n+3
s ?

n
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