1 — Fonctions usuelles

Avant la colle

—

Tester ses connaissances

) 1

p 2

Calculer les valeurs suivantes :

a. asin(0). b. acos(1).
c. acos(%). d. asin(— —“-2@)
e. arccos(— g) f. atan(1).

g. atan(ﬁ).

Les propriétés suivantes sont-elles vraies ou
fausses ?

a. La fonction In est la réciproque de la fonc-
tion exp.

b. La fonction argth est la réciproque de la
fonction th.

c. La fonction argch est la réciproque de la
fonction ch.

d. La fonction arctan est la réciproque de la
fonction tan.

e.Ona: Vxe R, asin(sin(x)) = «.

f. Ona: Vxe[-1, 1], sin(asin(x))= x.
g- Pour tout (4, b) € R2, on peut définir a’.
h. Pour tout oo € R, la fonction x+— x* est
croissante sur ]0, + cof.

i. Pourtout x > 0 et pour tout (o, B) € R?
tel que o0 < B, ona: x* =< xP.

J- arctan est 'unique primitive sur R de la

fonction x — 1 qui s’annule en 0.

+ x2

) 3

D 4

D 5

D 6

a. Soit une fonction u définie et dérivable de
R dans R. Calculer la dérivée de :
¢ x— exp(u(x)).
b. Soit une fonction u définie et dérivable de
R dans R}. Calculer la dérivée de :
v x> In(u(x)).

1. Simplifier pour tout x € R:

b. argch(ch(x)).
2. Simplifier pour tout x € R:

b. ch(argsh(x)).
3. Simplifier pour tout x € [1, +eof:

b. sh(argch(x)).

a. argsh(sh(x)).
a. sh(argsh(x)).

a. ch(argch(x)).

1. Simplifier pour tout x € [-1, 1]:
b.
d.

2. Pour quelles valeurs du réel x a-t-on les
égalités suivantes ?

a. sin(arcsin(x)). cos(acos(x)).

c. sin(acos(x)). cos(asin(x)).

a. asin(sin(x)) = x.

b. acos(cos(x)) = «.

Vérifier les dérivées et limites de ch, sh et th
vues aux propositions 10 et 11.
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Savoir appliquer le cours

N =

(%)

Démontrer le corollaire 1.
Soit ne N*. Peut-on définir sur R la fonction
«racine n-ieme » : x —> ’W comme récipro-

que de la fonction p, : x+> x"?

Démontrer les propositions 5 et 6.

4 a. Montrer que :

Vxe ]-1, 1[, argth(x) = In /it;c

b. Montrer que :

Vxe R, argsh(x) = In(x+ /1 +x2).

c. Montrer que :

Vxe[1, +oof, argch(x) = In(x+./x2-1).

) 5

D 6

Démontrer la proposition 8 (en utilisant évi-
demment la proposition 7).

Soit oe > 0. On a vu que I'on pouvait prolon-
ger par continuité en 0 la fonction « puissance
o» en posant 0% = (0. La fonction ainsi
obtenue est-elle dérivable en 0 ?

7 Démontrer la proposition 13.

Déterminer les limites suivantes (on pourra
penser a utiliser une dérivée).

a. lim (_sgy_c) b. lim (Mln(l ha x)).
X

=0\ X x—0
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