7 — Systemes linéaires — Déterminants

_ Avant la colle

——

Tester ses connaissances

k 1 Soit () un systeme linéaire de n équations
a p inconnues. Si p>n, (§) admet au
moins une solution.

D a. Vrai. D b. Faux.

D 2 det(4+B) = detd+ detB.
D a. Vrai. D b. Faux.

D 3 1. Side My(C), det(-4) = —detA.

D a. Vrai. D b. Faux.
2. Si Ae My(C), det(—A4) = —detd.
D a. Vrai. D b. Faux.

D 4 Si A est une matrice carrée d’ordre 2, mon-
trer que 42 - Tr(A)A+ det(4)I, = 0.

Lorsque 4 est inversible, en déduire la valeur
de A~! en fonction de 4 et I,.

D5

Que vaut le déterminant d’une matrice anti-
symétrique d’ordre 3 ?

D 6 Existe-t-il des réels aet b tels que la matrice
—-a b 0
-2 0 2b

0 -1 a

A= soit inversible ?

Si E est un espace de dimension finie et si f
est un endomorphisme de £, il existe deux
bases % et € de Etelles que :

dety,(f(%B)) # det(f(€)).
D b. Faux.

D 7

D a. Vrai
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Savoir appliquer le cours

‘ 1 Par la méthode du pivot de Gauss, montrer ‘ 4 Soit EunC-ev.et B = (e, €9, €3) une base

0 -1 1 1
que 4 = _19 21 i (2) est inversible
-3 0 1 1

et préciser son inverse.
D 2 Enrésolvant 'équation AX = 0 ou

X e M; (R), déterminer le noyau de
I’endomorphisme de R® dont la matrice
dans la base canonique s’écrit :

1 3 4 5 1
1 2 2 1 1
A=]11 1 0 3 1|
1 4 6 9 1
1 1 4 9 4

P 3

Résoudre le systéeme suivant en fonction du
parametre réel A :

1
x+Ay+z=1
Cr+Dx+3y+(A+2)z=3

Ax+y+2

D 5

6

b 7

de E.
Donner une condition nécessaire et suffi-
sante sur le scalaire A pour que

B” = (e; + Aeg, €y + Aeg, €5+ Aep)
soit aussi une base de £.
Apres avoir justifié que les applications sui-

vantes sont des endomorphismes de Ry[X],
calculer leur déterminant.

L. f: P— Q tel que
x+1
vieR, Q) = [ P(dt.
9. g: P> (X2— 1)P'—2(X + 3)P.
1 1 1

Calculer le déterminant | ¢« b c
b+c c+a a+b

Soit ne {2, 3} et Ae M,(R) telle que
A2 - A+1, = 0. Calculer det(4).
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